Clasa a X-a

"Triunghiul perfect!"

1) Fie z1, 29,23 € C distincte astfel incat |z1| = |z2| = |z3| si

2 2 2
z z 24
1 2 3
+ + = 3.
22t 23 2321 21 " %2

Aratati ca 21,22, 23 sunt afizele varfurilor unui triunghi echilateral.

"O problem4 cu raze!"

2) Sa se arate ca in orice triunghi ABC are loc relatia:
(hy=7)(hy—7)(h,—7) < 4Rr,

unde hg, hy, he sunt lungimile inaltimilor, R este raza cercului circumscris, iar
r este raza cercului inscris in triunghiul ABC.

"Se deseneazd pe nisip un cerc / dupé care se taie in doud...
Dup4 aceea se izbegte cu fruntea nisipul / si i se cere iertare cercului”
- Nichita Stanescu

3) Fie O,I, H centrul cercului circumscris, centrul cercului inscris, respectiv
ortocentrul unui triunghi ABC, D un punct situat in interiorul triunghiului
ABC' astfel incdt

BC-DA=AC-DB=AB-DC.

Aratati ca punctele A, B, D, 0,1, H sunt conciclice dacd $i numai daca

m(£C) = 60°.



