CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA

DIMITRIE POMPEIU

Editia a XI-a, 13-15 mai 2011, Botosani

CLASA A VIII-A

Problema 1. Numere patrate.
a) Sa se arate cd numarul (3n? + 2)2 se poate scrie ca suma de trei patrate

perfecte, distincte gi nenule, oricare ar fi numarul natural n > 2.
Gazeta Matematica, enunt modificat
b) Ardtati ci ecuatia x? + y* + 22 = 196*"! are solutii in multimea

numerelor naturale, pentru orice n € N.

Problema 2. Numarati atent.
Sa se afle numerele naturale abc, in baza zece, stiind ca

ab o

C a

Problema 3. Treceti de alta parte.
Se da patrulaterul convex ABC'D in care AD + BC = AB + CD si

AC N BD = {0}, iar semidreptele (AC si (BD sunt bisectoarele unghiurilor

<IBAD i, respectiv, <ABC.
De o parte gi de alta a planului (ABC') se considera punctele M gi N
ACV3

astfel incat: AM 1 (ABC),CN L (ABC) si AM =CN = 5
oo oo o AsmBp AD
a) Aratati ca =1+—.
) i AMOB AB
b) Aratati ca punctele M, O si N sunt coliniare.
c¢) Aflati masura unghiului diedru format de planele (M BD) si (ABC).

Problema suplimentard. Inveliti-l!
Se poate inveli un cub cu muchia de 1, cu o bucata de hartie de forma

unui patrat cu latura de 37 Justificati raspunsul.

Timp de lucru: 3 ore. Fiecare problema se puncteaza corespunzator de la

0 la 7 puncte.



