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CLASA A VIII-A (VETERANI)
SUBIECTUL | PRISMA COLORATA
Fie prisma triunghiulard regulatd A;A,A;B;B,B; avand toate muchiile precum si diagonalele

fetelor laterale colorate cu rosu sau albastru. in fiecare triunghi care se formeaza, exceptind bazele,
existd atat o laturad rosie cit si o laturd albastra. Sa se arate ca toate cele 6 muchii ale bazelor sunt
colorate cu aceeasi culoare.

Solutie. (oficiu 2p) Presupunem cd baza A are douad laturi colorate diferit, de exemplu A;A, rosie si
AgAg AIDASITA. ..o 3p
Dintre segmentele A,B,, A,B; si AyB, sunt doua colorate la fel, sa zicem rosu, fie ele A,B; si A,B;..5p
Atunci segmentele A;B;,A By si B;B; trebuie sa fie albastre, deoarece conform ipotezei triunghiurile
AAB,, AAB; si BjA,B; nu pot fi monocolore. Obtinem astfel triunghiul A;B;B; de culoare
FY LoF: T A O0] 110 216 1 Lot 1 LT OO PP 1p
Presupunem acum cele doua baze colorate diferit. De exemplu AA;A,A; rosu si AB|B,B; albastru.
Analog putem considera A,B; si A,B; rosii. La fel A/B; si A/B; trebuie sa fie albastre si obtinem
astfel triunghiul A B,B; albastru. Deci bazele au aceeasi culoare. ...........ccocoovviviiiiiiiiiniiiic, 4p

SUBIECTUL Il MUNHHAUSEN

Baronul de Miinchhausen spunea o obisnuita poveste gogonata despre cum a zburat el pe Luna
calare pe o ghiulea trasa dintr-un tun. Oricine ar fi putut spune cd e o uriagd minciuna, Tnsa putini
puteau si demonstra acest lucru. In cele din urma un copil istet de vreo 15 ani a reusit sd afle studiind
diverse specificatii tehnice ca viteza unei ghiulele ar fi de 200m/s si, conform legilor fizicii dupa ¢ > 0

secunde de miscare ghiuleaua se afla la inaltimea h(r)=—-5¢%+200r .

Aflati si voi Tndlfimea maxima la care ar fi putut ajunge baronul Miinchhausen si timpul total
al célatoriei sale calare pe ghiulea.

Solutie. (oficiu 2p) h(1)==5(r> =40t ) implica (1) ==5(t=20)" +2000 ....coorccrrrirsricrrc 3p
—5(£=20)7 SO, PENMIU OFICE £ -...vvevroeeeeeeeeeeee e eoeeeeeeeee e eoeeeeeseee oo 2p
Valoarea maxima se atinge deci pentrtl £ = 20. ......c.ccecirviirriienienieneniteeeeeeee ettt 2p
Pinax = 1(20) = 2000 I oottt ettt st sa et 2p
Starsitul calatoriei Tnseamna ca ghiuleaua revine pe PAMANL. ......c.cevveeriererriienienenienieere et eeeeneees 1p
Asta TNSEAMNA J1(F) = 0. ooeviieiiieiie ettt ettt e et e e et e e s tb e e et e e eabeeebaeeeaeeeabeeebeeearbeeereeeareean 1p
A1) = 0 IMPLICA £ = 40, .ottt ettt et et a ettt e bt eabe bt e e bt s et et e ebtesabeeas 1p
SOlUtia COTECLA ©SLE £ = 40 S. .eiuiiiiiiiiieite ettt ettt st et ebt e st e e e ate bt e beesaeeeatesbeesaeeeas 1p
SUBIECTUL llI JOC CU CURCI

Intr-un joc, Catilin si Lucian au vandut impreund n curci cu cite n lei fiecare, actionind
succesiv: dintdi Lucian, apoi Catélin. Lucian a luat 10 lei, Cétalin a luat 10 lei, apoi din nou Lucian si
asa mai departe. Lui Catélin i-a revenit la sfarsit o suma mai mica decét 10 lei. El a luat acest rest si o
curcd de la Lucian, ambii acceptind cd au obtinut acelasi castig.

a) Cat costd o curca? b) Ati putea preciza unic si valoarea lui n?

Solutie. (oficiu 2p) a) Suma totald Tncasata este n*. Fie n=10k +r cu k,re N si 0<r<10. ... 2p
Atunci 12 =100k +20kr + 12 = 20k (Sk + )+ 12 ooovvoooeeeeeeeceeeeesee oo 2p

fnsd numarul zecilor lui n? este impar deoarece la final Catalin nu-si mai ia cei 10 lei si atunci cum
12 €{0:4;9;16325:36;49;64:81} . ooooovvoooeeeeeeee e 4p

Raméne ci r’e {16;36} , ceea ce inseamna ca in ambele cazuri restul impartirii lui n? 1a 10 este 6.

Deci ultima oard Catalin ia 6 lei, adica cu 4 lei mai pufin decat Lucian, ceea ce insemna ca o curca
COSEA 2 181, 1oiuriieiieciee ettt ettt et e e et e et e e e tbeeebee e teeebee e bt e e bt e e eabeeeabeeaseeaateeeraeereeears 3p
D) NUu. Avem n=10k 42, CU K =2 4 1. ittt eera e ssbeenns 2p

MaST Networking, calitate in dezvoltarea competentelor cheie de matematicé, gtiinte i tehnologii
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