
I .

Concursul Na$ional de Matematici ooArhimedeo'

Edifia a WII-a, Etapa finalS 9 aprilie 20ll
Clasa a IX-a

Fie a-- \F-J5 $i  b= "11 -J6.Considerdmgirul  x,  =an +bn, n)1.

1) Sd se calculeze a' -bt .

2) S5 se precizeze care dintre numerele a 6i b este mai mare.

3) S[ se arate cd girul (x,),r, este descrescdtor.

il. Fte ABC un triunghi dreptunghic cu unghiul drept in L Sd not6m cu a, b, c lungimile laturilor

triunghiului gi sd presupunem cd c < b < a.

Sdnot[m x=sinB+sinC qi  y=tgB+tgC,

(4p) 1) Dacd c, b gi a sunt in progresie aritmeticS sd se calcul eze x Si y.

(5p) 2) Dacd c, b Si o sunt in progresie geometricd, sd se calculeze .r $i y. Sd se arpt6 cd x gi y, astfel

determinali, sunt numere iralionale

Georgeta Alexandrescu

IIII .  Pentruorice xeR notdmcu [x] parteaintreagdaluix.Not6m {x}=x-[r],  xeR parteafracl ionaria

numiruluix,Considerdmfunct i i le . f (x)=l*1,  xe R; g(x)={x},  xe R, h(x)=++,"=[1,*) .
Lxl

(3p) 1)56secarcureze: /[ i], rf+j , -f(o),/(/0), he), h(z)." \2)" \2)  " \ /u\  /

2) Sd se arate c6:

(2p) a) f (* + y)> "f (x) + f (y), (v) 
", 

y e R

(2p) b) g('+ i< s@)+ s(y) , (v) ,, y e R

(2p) c) h(x + y) < h$) + h(y), (v) 
", 

y . [t, *).

Iuliana Turcu

IV . (9p) Sd se demonstreze cE dacd x, !, z e R , atunci este adevdratd unndtoarea inegalitate:

lcos xl + lcos yl + lcos "l 
+ lcos(x + /)l + lcos(y + e)l + lcos(x + z)l + 3lcos(x + y + )]>3

Sorin Rddulescu, Marius Rddulescu

Noti:  Toate subiectele sunt obligatori i ,  Fiecare subiect se noteazd de la 1 p din oficiu la 1-0p. Timp

de lucru 3 ore.
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