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Clasaa VIII-a

Subiectul I (30 puncte) :

1. Fie expresia algebrica:

E(x){[x—:jz+1+2x_2](x+1)(xz_x+1)+3“3x2 |
X

x+1 16x*

a) Aduceti la forma cea mai simpla expresia in conditiile de existentd determinate in
prealabil.

b) Pentru ce valori ale lui x e N, partea intreagd a numarului /E (x) este inversul
numarului E(x) ?

2. a) Demonstrati ca pentru orice x € [0;2012) are loc inegalitatea: 1/ al > *
2012—-x 1006

b) Aréta‘;icéarelocinegalitatea:\/ 1 +\/ 2 +\/ 3 +...+‘f%>2011.
2011 V2010 V2009 1

Subiectul IT (15 puncte) :

Trei elevi au scris fiecare cite 60 de cuvinte. Analizand listele, s-au sters cuvintele care s-

au gasit cel putin de doud ori. Dupa aceasta operatie s-a constatat ca un elev a ramas pe
lista cu 40 de cuvinte, altul cu 48, iar ultimul mai are pe lista 43. Sa se demonstreze ca cel

putin un cuvant a fost scris de toti trei.
Subiectul III (15 puncte) :
Sa se arate ca tetraedrul care are lungimile muchiilor laterale egale cu NE) si care fac

intre ele unghiuri de 60°, 90° , respectiv 120° au doud iniltimi egale.
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BAREM -Clasaa VIII - a

Subiectul I (30 puncte) :
1. a)
2

(x—1> +1+2(x—1>_(x—1+1>
x+1 x+1) \x+1

(x—1+1)2_(x—1+x+1>2_( 2x )2
x+1 B x+1 S \x+1

2

(x+1Dx*—x+1)+3x+3x*>  (x+ D> —x+1+3x)

16x2 16x2
e+ D+ 1)?
B 16x
B( )_( 2x )2 (x+1)3 4x* (x+1)°* x+1
V=T T1ex2 T x+ 12 16x2 | 4
Existentax € R\ {—1,0} ...ccooiiii e,
b)
1
%E /A
1 _i X + 1 € D4_
% = 1 €N } > X € {0,1,3} ............................
e[ -t-
> fals
1
— =4
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1 )
|-
1
2

> fals
E(D) )
[E(3) =[1] =1]
1 1 adevirat = x =3
E3)
2)a)
X X X x2
/ > = >
2012 —x — 1006 2012 —x — 10062
X x2 1 X
> = >
2012 —x — 10062 2012 — x — 10062
L . e
2012 — x — 10062 = X=X
x%? —2012x +1006% >0
(x —1006)? > 0 adevirat
b)
1 s 2 - 2011 _ 1+2++2011 _
2011 ' .|2010 1 = 1006 B
stz 2011 I
1006-2

Subiectul IT (15 puncte) :

A, B, C —clevi

a —nr. de cuvinte comune sterse de pe listele A si B
b —nr. de cuvinte comune sterse de pe listele A s1 C
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¢ —nr. de cuvinte comune sterse de pe listele B si C
p —nr. de cuvinte comune sterse de pe listele A, B, C

....................... 2p
Avem :
a+b+p=60-40 =20
a+c+p=60-48 = 12
b+c+p=60-43 =17
........................ 3p
Presupunem prin R.A. ¢d p =0. Atunci :
a+b=20 15
a+c=12;=>2a+17 =32 = 2a =15 :>a=7$N.
b+c=17
Decip # 0.
........................ 10p
Subiectul III (15 puncte) :
Ab * h
V=
" _ Apvap * he _ Apypc * he _ Apvac - hp
VABC 3 3 3
............................. 2p
V343 3
AAVAB - 5 - E ................................................................. 3p
V33 _ 33
AAVBC - 4 - T ............................................................... 3p
Ducem AM 1 CV,M € CV
In AVAM, m(<AVM) = 60° = sin 60° = % =>VM = ; .................. 3p
\/§§ 3\/5
AAVAC - Tz - T ................................................................ 3p

AAVBC = AAVAC = ha = hb. .................................................... lp



