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Concursul National de Matematica “Arhimede”
Editia a VIII-a, Etapa finala 9 aprilie 2011
Clasa a XI-a

Se considera functia

x" -1

f:R—>R, f(x)=(x+1)-lim ,XeR.

x¥ +1
1) (3p) Sa se calculeze: f[—%}, £(0), f[%j, f(2).

2) (3p) Sa se studieze continuitatea functiei f.

3) (3p) Sa se studieze derivabilitatea functiei /.
Fie a,b,ce R, b #1. Considerdm matricea

P=

S Q =
o o O
-0 O

1) (4p) Sé se arate ci existd doud matrici 4, B € M,(R) astfel incdt P" = 4+b"B pentru orice ke N.

2) (5p) Sé se determine matricile 4 si B.

(9p) Fie A,Be M,(R) si n>3 astfel incdt 4B = BA. S se arate ci dacd A e nesingulard, atunci

(4B) =(BA4)’.

Gabriel Dospinescu

(9p) Fie ne N si functia f: (O,EJ — R definitd prin f(x) = 1 , XE (O,EJ.
2 cos” x 2

Sa se demonstreze ci £*(x) > 0, (V) xe (0,%} , (V) keN.

Sorin Radulescu, Marius Radulescu

Notd: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se noteazd de la 1 p din oficiu la 10p. Timp
de lucru 3 ore.



