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Concursul National de Matematica “Arhimede”
Editia a VIII-a, Etapa finala 9 aprilie 2011
Clasa a X-a

Considerdm numerele reale

u=3+325+18, v=3325-18, X=u-—v.

1) (3p) Sisecalculeze y=u’—v’si z=u-v

2) (3p) Si se arate ci x satisface ecuatia: x° +3x—36=0
3) (3p) Sa se stabileascd daca x este rational sau irational.

Prof .Viorel Zlate

(9p) Fie a,b € C cu proprietatea ci ab # 1. S se arate ci

(-1al)1-]b |)[1 = 1"_‘511’) Jz 0.

Pentru orice x € R notdm cu [x] partea intreagd a lui x si cu {x} = x—[x] partea fractionari a sa. Fie

a,b>20 cu a+b=1. Consideram functiile f,g:R— R, f(x)=[x]+a{x}’ +b{x}, xeR si

*

g(x)=[x]+{x}", xeR, n=N".

1) (5p) Sé se arate ca functia [ este bijectiva si s se calculeze inversa sa.
2) (4p) Sa se arate cd functia g este bijectiva si sa se calculeze inversa.
Prof. Dana Paponiu

(9p) Fie z,, z,, z, numere complexe de modul 1 cu urmatoarele proprietati:
1) zy+z,+z,€Z
2) z;z, vt ziz, + 2,2, € Z
3 52,2, EZ .
12

Sa se demonstreze ¢a z,° =z}’ = z}” =1.

Sorin Radulescu, Mihai Piticari

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se noteaza de la 1 p din oficiu la 10p. Timp
de lucru 3 ore.



