
Concursul \afional de Matematicl o'Arhimede"

Edifia a VIII-ao Etapa finali 9 aprilie 20Il
Clasa a X-a

I. Considerdm numerele reale

u =t" l  "1325 +rg ,  u = VJ325 - l8 , x=u-v,

1)

2)

3)

Qp) SA se calculeze ! = u3 - v' "$i z = Lt .v

$p) SA se arate cd x satisface ecuafia: x3 + 3x - 36 = 0

(3p) Sd se stabileascE dac6"x este ralional sau irafional.

Prof .Viorel Zlate

U. (9p) Fie a,b e C cu proprietatea cd ab + t, Sd se arate c6.

(t-t olxr- tb t{t-lt-!l]= o
\  l l  -  abl)

UL Pentru orice xeR not6.qr 
lu trt partea intreagda lui x gi cu {x}=x-[x] partea fracfionard a sa. Fie

a,b)0 cu a+b=1. Considerdm funcl i i le . f ,g:R-)R, f (x)=lx l+a{x)r+b{x),  xe R gi

g(x) = [x]+{x} ' ,  x e.R, n = N. .

1) (5d SA se arate cd functia / este bijectiv[ gi sd se calculeze inversa sa.

2) @fl Se se arate cd funclia g este bijectivd gi sd se calculeze inversa.

Prof. Dana Paponiu

IV. (9p)Fie zt) 22, .z3 numerecomplexedemodul I cuurmdtoareleproprietSli:

l )  zr+ zr+ z,  e Z

2) zrz, + zF3 + zrz, e Z

3) zrzrzreZ.

Sd se demonstreze cE" zl2 - ,\' = zl2 = 1 .

Sorin Rddulescu, Mihai Piticari

NotS: Toate subiectele sunt obligatori i .  Fiecare subiect se noteazd de la 1 p din oficiu la 10p. Timp
de lucru 3 ore.


