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Subiectul 1 
Pe mulţimea ( ) { }0, \ 1A∈ ∞  definim legile 32log y

x y x∗ =  şi 23log yx y x=� . Fie ( )1 ,G A= ∗  şi 

( )2 ,G A= � . Arătaţi că 
1G  şi 

2G  sunt grupuri izomorfe. Este unic izomorfismul ? 

 

Gabriel Iorgulescu, Constanţa 

 

Subiectul 2 

Fie polinomul [ ]Rf X∈  cu proprietatea că (0) 0f =  şi ( ) ( ) ( )2 21 1f X X f X f X− + = − + . 

a) Arătaţi că 
1 1

2 2
f
 

= 
 

. 

b) Determinaţi toate polinoamele f cu proprietatea dată. 

 

Nelu Chichirim, Constanţa 

 

Subiectul 3 

Fie 2n ≥  un număr natural. Să se arate că ( )
1 1 1 1

0 2 1
1 2 2

nn
n n n n n

 
< − − + + + < 

+ + + 
⋯ .  

 

Marius Cavachi, Constanţa 

 

Subiectul 4 

Fie şirul 
1

*

2
0

,
1

N

n

n
n

x
I dx n

x
= ∈

+
∫ . 

a) Arătaţi că şirul ( )n n
I  este convergent către 0. 

b) Calculaţi lim
n

n
n I

→∞
⋅  

c) Arătaţi că şirul ( )n nK n L nI= −  este convergent, unde lim n
n

L n I
→∞

= ⋅  

* * * 

Notă.  Timp de lucru: 3 ore.  
Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare problemă are 7 puncte. 


