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Subiecte – clasa a X-a

1. a) Arătaţi că funcţia

f : R→ R, f(x) = x + sinx

este strict crescătoare.
b) Rezolvaţi ı̂n mulţimea numerelor reale sistemul

x + sinx = 2y + y + sin y − 1

y + sin y = 2z + z + sin z − 1

z + sin z = 2x + x + sinx− 1

.

2. Rezolvaţi ı̂n mulţimea numerelor naturale ecuaţia

x! + 5 · y! = z!.

3. Arătaţi că, dacă a, b şi 4
√
a + 4
√
b sunt numere raţionale pozitive,

atunci 4
√
a şi 4
√
b sunt numere raţionale.
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4. Fie a un număr ı̂ntreg. Determinaţi toate funcţiile f : Z → Z
care au proprietatea:

f (f(x) + y) = x + f(y + a),

oricare ar fi numerele ı̂ntregi x, y.

Timp de lucru: 4 ore. Fiecare subiect se notează de la 0 la 7 puncte.


