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Problema 1. Fie ABC un triunghi ascutitunghic cu AB # BC, fie M
mijlocul laturii AC', N punctul unde mediana BM intersecteaza din nou
cercul circumscris triunghiului ABC, H ortocentrul triunghiului ABC, D
punctul de pe cercul circumscris pentru care ZBDH = 90°, si K punctul
pentru care patrulaterul ANCK este paralelogram. Demonstrati ca dreptele
AC, KH, BD sunt concurente.

Problema 2. Demonstrati ca exista infinit de multe numere intregi pozitive
n astfel ca pentru orice numér prim p, cu p | n(n+1), si avem si p? | n(n+1).
Determinati atat o valoare para cat si o valoare impara pentru astfel de
numere n > 8.

Problema 3. Pentru un numar intreg n > 3, determinati intervalul valorilor
posibile ale expresiei
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unde numerele reale x1, z9, ..., x, > 1 satisfac |z —xp41| < 1 pentru fiecare

1 <k <n-—1. Determinati si cand se ating valorile extreme.

Problema 4. Fie date n multimi A; cu cate n elemente fiecare. Demonstrati
ca elementele lor pot fi indexate A; = {a;; | j =1,2,...,n},1<i<n,in
asa fel incat multimile B; = {a;; | i = 1,2,...,n}, 1 <j < n, de asemenea
sa aiba cate n elemente fiecare.

Orice cerere de clarificare poate fi facuta oricand pe parcursul probei. Este
permisa folosirea calculatoarelor de buzunar. Timp de lucru 4% ore.

Problemele nu sunt prezentate in mod necesar in ordinea dificultatii - niciuna
nu este triviala. Concizia si claritatea redactarii vor fi luate in consideratie.
incercat;i sa nu folositi mai mult de o coala de hartie pentru fiecare problema.
Ciornele nu se remit. Fiecare problemé valoreaza 10 puncte.

* % * Mult SUCCES tuturor participantilor!



