Barem la clasa a VIl — a

1. a) Aiatati ca, pentru orice numere reatgy pozitive, nenule este adaati inegalitatea:
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b) Demonstr@ca, pentru orice numere reaeb, c pozitive, nenule pentru care
a+b+c=1, este adevrata inegalitatea:
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a) Este cunoscutic/xy < Xty = 2 < 1 (2p)
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deci nlocuind n relga dat avemi—isl. Dacdi /xy =z2= 722 -z+120 <
Xy

Jxy

1V 3
z——| +—>0 (A). 2
( 2] 250 (A (2p)
) 1+1-(b+c) 1+1-(a+c) I(a+b) carbre
b+c c+a a+b abc
2 942 g4 2 g 1,101 (1p)
b+c c+a a+b bc ac ab
2 1
—=-1<— ... A 1
SIS () (1p)
2. a) Aritati ca 1+i2+%:1+—1——1, nON’
n (n+1) n n+l

b) Si se aratezoricare ar fin numar natural cun>1, atunci nunrul
a=n’+n+1 este nurir compus.
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b)a:n5+n+1:n5+n4+n3+n2+n+1—(n4+n3+n2): (1p)
=n3(n2+n+1)+(n2+n+1)—n2(n2+n+1)= (1p)
:(n2+n+1)EQn3—n2+1). (1p)

3.S4 se aratex a) Dad a,b,c > 0 aitati ca 1+2+3> 15
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b) Conform inegalittii mediilor si %+E >2,(0)abOR,, azb, (1p) avem:
a
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4. Fie desenat pe o foaie de hartie patrulaterul coABED cuAD = BC = 2,

= (J§+1) x, mO(ADB) =60 si m1(DBC)=30". Daci se indoaie foaia de hartie
dupa diagonalaBD astfel incat planuCBD si fie perpendicular pe plandBD, si se
determine: a) tangenta unghiului plan diedru dintre

planele ADC si planul ABD; b) distaa de la punctul
C la dreaptaAB.

Soluie:
FieCO O BD, de unde TmBOC avemOC = x,

OB = x+/3. Dac AP [0 DBavemDP =x,
de undeD =P si AO = x+/3.
(2p)




CO O(ABD)
Intrucat CBD) O (ABD) avemOM [ AD O®m-CcM OAD, (2p)
OM, AD O (ABD)

de undem ((ADC),(ABD)) = m1(CMO). Din AAOM avemOM =%. Din ACOM
CO _2J3
avemtgJ(CMO) =——=——. 1
gu(CMO) =S == (1p)
CO O(ABD)
intrucat ON [ AB OF - CNDAB. pj1
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in triunghiul AOB, AB = x+/6, ON =@ . In triunghiulCON, CN = \/?X .(1p)



