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2. Fie0O<a<hiG=(a,b)culegeady= bg:gg:zi?f;;);{;? . Aratiti ca:

a) (1p)(O)x,yOG= xOyOG.
b) (3p) (G,D este grup abelian.

c) (3p) Determin@ functia f : (R},01 - (G,0), de formaf (x) = X+

px+q

stiind ca este
strict cresatoaresi ca stabilgte un morfism de grupuri.
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a) Demostrarea cenai (1p).
b) Asociativitatea (1p), Comutativitatea (0,5p), Elertug neutru (1p),

Elementele simetrizabile (0,5p).
c) f este contina si strict cresétoare

= lim £(x) :a:g: a=n=qa (0,5p) lim f() =b:>%=b:> m= pb (0,5p)



pbx + ga
pX+q
f morfism= f(1)= a

f(x) =

(0,5p).

+b pb+ga_a+b . bx+a
= =g (1p). Decl, f(x) = 0,5p).
2:p+q , =P q (1p) (x) X+1( p)

3. (MMV, 7p) Fie f,g,h:R - R, g(X)=f(X).sin 2x, iar h(x)= - f(x)cos 2x. Dag g
si h admit primitive peRr, artati ca f admite primitive peR.

Arata ca f(x)=g(x).sin 2x- h(x).cos 2x (3p)
Fie G,H,U .V :R - R primitivele fungiilor g, h, u, vundes,v:R - R, u(x)=-
2G(x)Lcos 2x, iar v(x)=- 2H(x)sin2x (2p).

Se arat ca f(x)=g(x).sin 2x - h(x) cos2x
=[G(X) Bin2x] +U (X)+[-H(X)Bos X |+V X)= [G (X)BinX+U & -H & JJcosf+V X )
= f admite primitive (3p).

4.(G.M., 7p) Fie n un nuén natural,n>2, si (G, ) un grup cun®*-n-1 elemente.
Stiind ca funaia f: G- G, f(x)=x" este endomorfism al grupulug se aratex
grupul este abelian.

f(x) =x" este endomorfisms f(y X)=f(y) (f(X) = (y)"=y"X",(0)x,yOG(1p)
Fie X, JOG=x""t=esi y" " =e = x" =x™, y" =y™ si (y)" " =yx (1p)
Aplicam condiia de morfism pentr" 0G si y"0G = (X"y")" = x" y" (2p)=
XY (XTY")TEXTY = XY (1) = YN (XTYT) X =Xy = (yTXT) T = xy

(1p)= (yx)""™ = xy = (yx)" " = xy = yx=xy =G este grup abelian (1p).



