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Barem pentru clasa a IX-a

4a + 4o N 4c S 9
(b+c)®> (c+a)® (a+b)?> a+b+c

1. Fie a,b,c > 0. Aitati ca

Se poate aplica inegalitatea C-B{§b, +ab,+ab)*<(af+a/+a)(b’+b/+b)

_2Ja ., _ _ 2 : .
(1p) Cual—m,bl—x/a,albl—m, ...... (1p). Inlocuind okinem

(2a+23+20j2(a+b+cj2
4a N 4b N 4c > b+c c+a c+a _4 b+c c+a c+a _
(b+c)*> (c+a)® (a+b)? a+b+c a+b+c

a b C >§

(2p). Se aratca + +
b+c c+a c+a 2

(2p). Finalizare (1p).

1 1
2.(M.M.V., 7p) Se d numirul a=—+—
( P) NN

+ si se cere i se giseasaé

+—1
T J99
partea intreag([a]).

1 1 .
Se aratca 2(Wk+1-+k)<— kON" (2p) . Se dau valori lui k,
T <2k < o (2p)

k =1,98pentru inegalitatea din stanga (1p), respektiz, 99 pentru inegalitatea
din dreapta (1p). Se gbhe 2(10-v/2)<a< 2¢/99- 1(1p). Apoi,
17<2(10-+/ 2), 2¢ 99- 1x 1(1p) =[a]=17 (1p).

3. Tn AABC se considerDO(BC), EO (CA), respectiv E(AB) asfel incét
dreptele AD, BEsi CF sunt concurente in centrul cercului inscria ABC .
Stiind ci AD +BE +CF =0 aritati ca triunghiul este echilateral.

(AD, (BE, (CF sunt bisectoarele unghiurilar B, C (1p).
%:k:ﬁ:gjﬁ: 1 Ké'*‘ k Ké: b Ké+iﬁ6(2p)
DC AC b 1+k 1+k b+c b+c




a — b

Analog, se otine BE=——BC + BA, CF = CA+——CB. Avem:
c+a c+a a+b a+b
o R - . . @p
o:AD+BE+CF:(i—i)AB+(L—i AG+ S P j(AC—AB)z
b+c c+a b+c a+b c+ta a+b

[L+L—1JK§+(L+L—1JKE . AB si AC sunt necoliniari

b+c a+b c+ta b+c
bb ¥ bb_l =0 b* =ac
Teoar (2p):>{2: — a=b=c (1p).
C .. C 1 ¢ c” =ba
c+ta b+c

4. (G.M., 7p) Fisirul (a,),,, definit prina =0 si a,,, =a,+/4a, +1+1n= 1.
Sa se arate . [4a, +1+. /48, + 1+ .+ &, + I=n’ n> .

Calcubm a,=2=2*-2a,=6=3- % Intuim @ a, =n*-n,(d)n=1(1p).
Etapele indugei (3p). Inlocuim

Joa +1+ o, + 1+ .+ [ &+ 1= 40- B 2\ 4@~ ) 4 £ Al-n+H) 2
=2 +F + .+ (- 17 (1p) =1+3+....+(2n-1)=A (2p)




