OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICĂ
GIURGIU-11.02.2012

CLASA a V-a

1)Determinaţi numărul  [image: image2.png]abc



  care verifică:
[image: image4.png]abc =3-cha+a+b+ec.



 

[image: image5.png]



[image: image6.png]Gazeta Matematica




   2)Două pixuri şi trei caiete studenţeşti costă 13 lei.

 Patru pixuri şi un caiet studenţesc costă 11 lei.

 Cât costă un caiet studenţesc? Dar un pix?
                                                            Daniela Boanţă , Giurgiu
       3) Fie numărul  [image: image8.png]2012 4 42012 72012




 .

           Aflaţi dacă numărul X este un pătrat perfect.

                                                              Verona Marin , Bolintin Vale
OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICĂ

GIURGIU-11.02.2012

CLASA aVI-a

1) a) Compuneţi o problemă după schema următoare:
       [image: image10.png]}364





b) Rezolvaţi problema pe care a-ţi compus-o , cu ajutorul metodei ecuaţiei.
                                                            Daniela Boanţă , Giurgiu
2) Fie : [image: image12.png]a={xen|Z en

2x+1



,
         B[image: image14.png]{XEN|

15 N}
1



 .

a) Să se determine mulţimile A şi B.
b) Să se determine : [image: image16.png]AUB,ANnB,A—-B,B—A




                                                            Radu Stănică , Frăteşti
3) Fie AOB ,BOC ,COD ,DOE şi EOA unghiuri în jurul unui punct şi[image: image18.png][0x



 şi [image: image20.png][oY



 bisectoarele unghiurilor AOB şi BOC.
a) Ştiind că măsura unghiului XOY este de [image: image22.png]80°



  , m(COD)=[image: image24.png]%m(DOE) si m(DOE) = %m(AOE)




aflaţi măsurile unghiurilor  AOC , COD , DOE şi EOA.
b) Dacă  5m(AOB)=3m(BOC) , aflaţi măsurile acestor unghiuri.                          Gabriela şi Viorel Dincă , Giurgiu
4) Pe dreapta d se consideră , în această ordine , punctele A,O,B.De aceeaşi parte a dreptei d se construiesc semidreptele[image: image26.png][0A;,[04,, .. ,[04,_1



, astfel încât :
[image: image27.png]m(Amz) = Zm(ml),m(A;(TAa) = 3m(m), .




   [image: image29.png]m(A,:TOB) =n -m(m);n > 3.




[image: image30.png]Stiind cd masurile acestor unghiuri, in grade sexagesimale,




sunt exprimate prin numere naturale, precizaţi câte astfel de unghiuri se pot construi şi determinaţi măsura unghiului cel mai mare.

                                                   Rodica Mărăcineanu , Giurgiu
OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICĂ
GIURGIU – 11.02.2012

CLASA a VII-a

1) Să se arate că numărul 

 [image: image32.png]2011

af[(5+2\/7)2012 7 ].(w 446)

(572‘6)2“12 22012
—a(vzE +22)



  este pătrat perfect.                                    
                                                                 Radu Stănică , Frăteşti

2) Calculaţi suma pătratelor elementelor mulţimii
[image: image33.png]A=





[image: image34.png]Ileana Marin , Ghimpati




3) În triunghiul  ABC punctele D şi E aparţin segmentului [BC] astfel încât  AD este perpendiculară pe BC şi AE este bisectoarea unghiului BAC.Dreapta care uneşte punctul D cu mijlocul segmentului [AE] intersectează pe AC în N iar unghiul  ABC este de trei ori mai mare decât unghiul ACB.
Arătaţi că DN este perpendiculară pe AC.

                                                                     Gazeta Matematică
4) Bisectoarele unghiurilor unui trapez isoscel sunt concurente în punctul P.
Dacă un unghi format de două bisectoare are măsura de [image: image36.png]60°



, atunci:
a) Aflaţi măsura unghiurilor trapezului;
b) Dacă lungimile laturilor sunt numere naturale, atunci perimetrul trapezului este număr par.

                                               Verona Marin , Bolintin Vale

OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICĂ

GIURGIU-11.02.2012

CLASA a VIII-a

1) Pentru [image: image38.png]xz0,yz0,x+y=asixy=>?



 să se calculeze în funcţie de a şi b expresiile:
a) [image: image40.png]Vx + [y




b) [image: image42.png]



c) [image: image44.png]x [y + yVx



 

                                                            Radu Stănică , Frăteşti

2) Se consideră numerele reale nenegative care verifică simultan condiţiile  x+y+z=10 şi xy+yz+zx=31.
a) Arătaţi că x,y,z[image: image46.png]€ (0;6)




b) Dacă z=4 calculaţi valoarea expresiei [image: image48.png]



c)Aflaţi numerele naturale x,y,z care verifică condiţiile date
                                                                       Ion Staicu , Giurgiu

3) În tetraedrul ABCD tridreptunghic în D se ştie că unghiurile 

BAD şi ACD au aceeaşi măsură iar H este punctul de intersecţie al înălţimilor [CE] şi [BF] ale triunghiului ABC.

Arătaţi că [image: image50.png]EH-EC+ FH-FB=BD -DC.




                                                                     Gazeta Matematică
4) Fie piramida triunghiulară regulată VABC , cu latura bazei
AB=12 cm şi înălţimea VO=[image: image52.png]


 cm. Pe muchia laterală VA se consideră punctul P, astfel încât AP=[image: image54.png]


 VA.

Să se calculeze:

a) Măsura unghiului format de o muchie laterală cu planul bazei ABC.
b) Distanţa de la A la planul (PBC).

                                               Rodica Mărăcineanu , Giurgiu

OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICĂ                             GIURGIU-11.02.2012 . CLASA a IX-a

1) Fie  şirul [image: image56.png]()1



definit astfel: [image: image58.png]


  
Să se calculeze  [image: image60.png]X2012



 .                           Gazeta Matematică
2) Să se găsească o progresie aritmetică strict crescătoare , de numere naturale nenule [image: image62.png]Ay ,Qp ey Qo+



 pentru care :

 [image: image64.png]a?+al++ai =ai,+adi+t+ai,y



 .

                                                                       Ionel Tudor , Călugăreni

3) Să se determine mulţimea :

A=[image: image66.png]{r eRIGY+ 22} + -+ 20120} + (—2} + (-2} +
o+ {20120} =051 22 ¢ Z}.



 ({x} este partea zecimală a lui x)                                                                                                
                                                                    Paul Băiatu , Giurgiu
4) Considerăm [image: image68.png]AABC si AA'B'C’



 în acelasi plan.Arătati că suma tuturor vectorilor [image: image70.png]MN



 cu M[image: image72.png]€ {4,B,C}



 si N[image: image74.png]e {4’ ,B',C'}



 este nulă [image: image76.png]< AABC si AA'B'C’



 au acelaşi centru de greutate. 
                                                         Şerban Olteanu , Giurgiu                                             
                  OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICĂ
GIURGIU-11.02.2012

CLASA a X-a

1) Ştiind că [image: image78.png]1
1+45




 , arătaţi că:
[image: image80.png]4cos = — tg

n)z
30.



  este număr natural.

[image: image81.png]



                                                                      Gazeta Matematică
2) Determinaţi numerele întregi x si y pentru care are loc relaţia:
         [image: image83.png]57 —x?+ 30x — 125





                                                         Gheorghe Ionescu , Bolintin Vale
3) Să se rezolve în mulţimea numerelor complexe ecuaţia:
[image: image84.png](7z+i)3+(7z+i)2+(7z+i)+l70
z—3i z—3i z—3i -




                                                              Daniela Boanţă , Giurgiu
4) Arătaţi că:
[image: image86.png]2010
log, 3+log, 4+log, 5++lo, 2012
( 82 83 g;w 82011 ) > 10,5



 .

                                                                         Ion Staicu ,Giurgiu
OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICĂ
GIURGIU-11.02.2012.CLASA a XI-a

1) Se dă: [image: image88.png]A=

-1

-1
[x]
0

1
0

{x}




.   Să se rezolve ecuaţia:

[image: image90.png]A= —x[x]?



.

[image: image91.png]Petronela Toma , Giurgiu




      2)Fie [image: image93.png]€ My(C),A = (
B
A

ag
C1



, cu 
          [image: image95.png]aya;d;dy; —ajbycpdy — agbycydy + byibyeyd, = 2.



 

[image: image97.png]Sa se calculeze det(AB)?°'?



.
[image: image99.png]Paul Baiatu , Giurgiu



3)Se consideră şirul [image: image101.png]() n=1



 definit prin :

[image: image103.png]1

x; € (0,) ,x. =X —
1 €(0,0), %41 "+ux$l+bxn+c



  cu a,b,c > 0.

 [image: image105.png]Sa se determine lim, ﬁm(ilxnﬂ J?n)x

vk > 0.




[image: image107.png]


Stelian Piscan , Giurgiu   4)Fie [image: image109.png]() n=0



 dat de [image: image111.png]


 şi [image: image113.png]Xn+1 = arctg(sinx,)VE N.



  a)Arătaţi că [image: image115.png]() n=0



 este convergent şi calculaţi [image: image117.png]lim,, o, x,,



.                                                                                   b) Calculaţi [image: image119.png]


                                  
                                                              Şerban Olteanu , Giurgiu
OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICA
GIURGIU-11.02.2012.CLASA a XII-a

1) Pe mulţimea R definim legea: [image: image121.png]


       
[image: image123.png]x *y = xy —2011x — 2011y + 2011 - 2012



  .
[image: image125.png]a)aratati cix = x = 2011,Vx € R;



 

[image: image127.png]b) calculati (—2012) * (—2011) * (—2010) * -+ * (—1) *
0% 12012



[image: image128.png]c)determinati partile stabile ale lui R in raport cu legea data.




[image: image129.png]Gazeta Matematica




2) Fie (G,[image: image131.png]


grup, f:G[image: image133.png]-G



 un morfism de grupuri si [image: image135.png]Ze = {x € Glxy = yx}.



 Arătaţi că:
a) [image: image137.png]


 este subgrup al grupului (G,[image: image139.png]



 b)[image: image141.png]functia g:G - G, g(x) =
xf(x) este morfism de grupuri <
Imf este inclus in Zg,




c)[image: image143.png]functia h



:G[image: image145.png]- G, h(x)=x71



este morfism de grupuri[image: image147.png]


 

[image: image148.png]Serban Olteanu , Giurgiu




3) Să se calculeze: [image: image150.png]12x7+3x%+12x° —3x-1
f —— — = —dx,x ER

X8 +2x4—x2+1




                                                                      Paul Băiatu ,Giurgiu
4) Să se demonstreze inegalitatea:
[image: image152.png]J e*In(sin2x) dx = [ cos®x - In*xdx + [ sin®x -

e2dx, x > 0.



 
                                                            Stelian Piscan , Giurgiu
[image: image153.png]



