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Problema 4 
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Problema 1 
 

Fie ( )3,A B M∈ ℝ  astfel încât 2 2A B AB A B+ = = + . Să se arate că ( ) ( ) ( )det det det 0A B A B= = + = . 

                              M.Piticari, V.Cerbu 
 
Soluţie Punctaj 

( ) ( ) ( ) ( )3 3 3 3 3 3AB A B A I B I I B I A I I BA A B= + ⇒ − − = ⇒ − − = ⇒ = + . Deci AB BA=  2 puncte 

( ) ( ) ( ) ( )3 3 2 2 3 3
3 det detA B A B A B AB O A B A B+ = + + − = ⇒ = − ⇒ = −  2 puncte 

( ) ( ) ( ) ( )( )22 2 2 2det det det det 0A B AB A B A B A+ = ⇒ + = ⋅ = − ≤  1 punct 

Cum AB BA=  rezultă că ( )2 2det 0A B+ ≥  1 punct 
Obţinem ( )2 2det 0A B+ =  de unde rezultă ( ) ( ) ( )det det det 0A B A B= = + =  1 punct 

 
Problema 3 

 Fie  ( ) *Nnnx ∈   şirul definit prin  ]1,0[∈nx   arbitrar  şi  2
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Soluţie.  (i)  Dacă  11 =x  atunci  1=nx , .*Nn ∈∀  şi în concluzie  1lim =

∞→ n
n

x . 
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(ii)  Dacă  11 =x   sau  01 =x   cerinţa este imediată. 
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Problema 2 
 
     Fie matricele A∈ M3;2(R), B ∈M2;3(R) astfel ca 


