BAREM DE CORECTARE SI NOTARE
CLASA a VI-a

1. Fie numarul A=4+8+12+...+328.
a) Calculati A;
b) Inlocuiti un numar minim de semne ,,+” cu semne ,,— astfel incét valoarea lui A sa fie 2012.
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Solutie. a) A=4-(1+2+..+82)=4 =13612.

b) Pentru a obtine numarul minim de semne ,,—”, trebuie sa Tnlocuim semnul ,,+” din fata numerelor mai mari. Fie 4n cel mai mare
numadr care raimane adunat. Atunci:

4-144-2+..+4n—4(n+1)—4(n+2)-...—4-82=2012 . De unde:
14+2+..+n—(n+1)—(n+2)-..-82=503 & 1+2+...+n—[(n+1)+(n+2)+..+82]=503.

82-83 n(n+l)
2 2

1 I
@—[H2+...+82—(1+2+...+n)]=503<:> "(”2+ )—[

n(n+1) n(n+1)
T 418345000 = 503 € n(n-+1) =503+ 3403 & n(n+1)=3906.

}=503<:)

Deci, n(n+1)=2-32-7-31 = n(n+1)=62-63, deci n=62.
A=4-(142+..462—-63—-64—...—82)=2012; numarul minim de semne ,~” este 20.

Barem.

a) A:4(1+2+...+82):13612 ........................................................................................... 1p
b) Pentru a obtine numarul minim de semne ,,~”, trebuie sa inlocuim semnul ,,+” din fata numerelor mai

0 PN 1p
Fie 4n cel mai mare numar care ramane adunat. Atunci:

4'1+4'2+...+4n—4(n+1)—4(n+2)—...—4'82=2012 ............................................................ 1p
Deunde 14+2+...+n—(n+1)=(n+2)=...=82=503 .....oiiiiiiiiiiiit i 1p

+1

@—[1+2+...+82—(1+2+...+n)] =503 = (7 +1)=3906 ..oooiiiiiiiieiiie e 1p
n(n+1)=2-32'7-31:n(n+1)=62'63,decin=62 ............................................................... 1p
A=4-(142+..+62-63—-64—...—82) =2012 ; numarul minim de semne ,,—” este 20.......................... 1p

2n+1e N

si

3n+1

2. Fie multimea M = {n e N*/

ent.

—9eN si 3.1:+1=?=106 N=13eM.

a) Aflati doud elemente ale multimii M .
b) Determinati multimea M.
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Pentru n=25=> 2235+1=%=17EN $1 $=§=19E N=25e M.

Solutie. a) Pentru n=13=

_ 3n—(n-1 _ _ .
2n+1_3n—n+l_3n (n )=3_n_n lzn_n 16N3ﬂ—1=3p,peN )
3 3 3 3 3 3

_ 4n—(n-1 - - .
3n+1_dn-n+1_4n—(n ):ﬂ_n_lzn_n_leN:n_lﬂq,qu .
4 4 4 4 4 4

Din (1), ) si (3,4)=1=12/(n-1)=n-1=12k = n=12k +1, ke N.
Deci, M ={12k+1/ke N} .

b)

Barem.

a) Pentru n:13:>¥:2—37:9eN si%z%leeN:BeM ....................................... 1p
Pentru n=25:>2'25+1=%=17eN i 3'22+1=?=19e N=25€ M oo 1p

_ In—(n—-1 _ _
py 21 _Snontl _3n-(n=l) 3n n-l_ o onol g, 1p

3 3 3 E 3
3ntl_dnontl_dn=(n=l) _dn nol o onol g 1p

4 4 4 4 4 4




”T_le N=n-1=3p, pe N* (1)

n—1

TeN:n—l=4q,qu* (D) e 1p

Din (1), ) si (3,4)=1=12/(n-1)=n—1=12k = n=12k +1, ke N.
Deci, M ={12k+1/ ke N}

................................................................................................... 2p

3. Pe prelungirile laturii BC a triunghiului AABC se iau punctele D si E astfel incat Be (DC), (BD)=(AB), iar
Ce(BE), (CE)=(AC). Dacd M si N sunt mijloacele segmentelor (AD), respectiv (AE) si BM NCN ={P},
aratati cd (PD)=(PE).

Gabriela Sascau, Radauti
Solutie. Din ipotezd avem: (BD)=(AB), (MD)=(MA), iar (MB)- latura comund = AABM = ADBM (L.L.L.) =
<MBA =<MBD = <PBA=<PBD (suplementele lor) (1). Din ipotezd avem: (BD)=(AB), (PB)- laturd comund si din
(1)= APBD = APBA= (PD)=(PA). Analog, AACN=AECN (LLL.) si APCA=APCE(LU.L)= (PE)=(PA), deci

(PD)=(PE).

Barem.
Lo T T 1p
(BD)=(AB), (MD)=(MA),iar (MB)- laturd comund = AABM = ADBM (L.L.L.) =
AMBA = <XMBD = <tPBA = «PBD (suplementele 101) (1)......couoiiiiiiiiiii e 1p
Din ipotezd avem: (BD)=(AB), (PB)- laturd comund si din (1) = APBD = APBA (LU.L) (2).................. 1p
DAN (2) =5 (PD) = (PA) (3)-voveeeeeeee oo 1p
Analog, AACN = AECN (L.L.L.) si APCA=APCE (L.U.L.) ............................................................ 1p
(PE)=(PA) (4) .o oo, 1p
DiN (3) $1(4) = (PD)Z(PE) cv.voevoeoeeoeeeeeeoeeeeeeeeeee oo, 1p

Nota: Orice alta solutie corectd se va puncta corespunzator.



