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Clasa a X-a M1

SUBIECTUL I

Fiea>1,b>0,b=#1lsike N*.Rezolvati ecuatia:

2 . b\
am +[|ogb—) =a+l
X

Barem

Conditie de existentd: X >0

Observatie: 1- log, (2} (g, xz = Ciog, xz 2 0 ettt ettt ettt a e e e e e e et eenans (1p)
. . —I 2K

Ecuatia devine: a‘l 095 X + (— Iogb X =a ! N (1p)
Folosind substitutia Y = 1- |Og p X se obtine ecuatia aM + ka =a+l... (1p)
Cazl. y=>0

Ecuatia @’ 4+ y* =a+1 admite solutia Y, =1 deci X, =L...cccooovrrrrrrrrrnne (1p)

Solutia este unica (dem. cu inegalitati sau cu functii str. cresc. ) ...ccoeevvvvevnniinnnnn. (1p)
CazIl. y<O0

Ecuatia a”’+ ka =a-+1 admite solutia y, = -1 deci X, = b2 ........................... (1p)

Solutia este unica (dem. cu inegalitati sau cu functii str. descresc. ) ...c.oevvveeevvenenieeennnn. (1p)
SUBIECTUL II
Fie ne N’ si 2,2, € C astfel incat |Zo| <lsiz"+ 2"tttz 4+ 220 =0, pentru o anumita alegere a
semnelor + sau — . Sa se arate ca |Z| <2.
Barem

Scriind egalitatea datd sub forma — Z" = +72" +  +z 4 220 si aplicand inegalitatea modulelor, obtinem

2" <[Z ™ e[ 22| e (2p)
Fie |Zo| =a<lsi |Z| =TI . Si presupunem (prin absurd) I > 2.

n n+1_ n
d 1+2a—1 = r—2r+1§2a—1 .......... (2p)
r-1 r-1

Avematunci " <r"'+..+r+2a < r"<
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\
2% -1
Scazand o unitate din ambii membri, obtinem = 2R “«3 6. 1 <0, ceea ce contrazice

r-1
presupunerea fACUA, deCh K2 . wuvviiiii i iiiciieieee ettt e et e e e et e e e e (3p)
SUBIECTUL III
Sa se arate ca daca 4, b, C sunt numere reale strict pozitive cu a + b+c= abc, atunci
2 2 2
(+a }+ b }+ c* >64
Barem
1 1 1
Relatia @ +D+C=aDC sescrie —— 4 —— 4 = =1 oo, (2p)
bc ca ab

-
Avem 1+a° =a2(1+ij=az(i+i+i+i)=a2(£+1J(§+lj= 6+b}+c/> 4a

a bc ca ab a’ a b c bc N
................................................................................................................................................ (4p)
Deci {+a }+ b? }+ 2 A A G e (1p)



